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ПРОЕКТА 

 

   
К основным задачам современной теории моделей можно отнести подтверждение или опровержение 

гипотезы Воота, согласно которой при отрицании континуум-гипотезы для любой счётной теории число её 
счётных попарно неизоморфных моделей не может превышать мощность натуральных чисел и одновременно 
быть меньше мощности вещественных чисел. Гипотеза была доказана для различных классов теорий, но для 
счётных полных теорий в общем данный вопрос всё ещё открыт и актуален. 

Б.С. Байжановым для класса линейно упорядоченных теорий было введено понятие тип-сохраняющей 
выпуклой вправо (влево) формулы. Такие формулы представлены тремя основными видами и их 
модификациями. При решении гипотезы Воота важным является поиск теорий имеющих максимальное число 
счётных неизоморфных моделей. В проекте планируется изучить случай максимума счётного спектра малых 
линейно упорядоченных теорий с точки зрения тип-сохранющих формул (не) образующих отношения 
эквивалентности. 

Основным методом исследования является теория типов. Исследования опираются на понятия окрестности 
и квази-окрестности элементов и множеств в типах, отношения (не) слабой и (не) почти ортогональности типов. 
Также используется основанный на критерии Тарского-Воота метод построения счётной модели над счётным 
множеством. 

Исследования носят теоретический характер. Полученные в рамках проекта результаты могут быть 
применены для подсчёта числа счётных неизоморфных моделей линейно упорядоченных теорий, а также для 
изучения их свойств. 

 
 



ОЖИДАЕМЫЕ 
РЕЗУЛЬТАТЫ 

 

 Выделить классы полных теорий, имеющих выпуклую тип-сохраняющую 2-формулу, не образующую 
отношение эквивалентности и вложенные формульные множества на типе, и имеющие максимальное число 
счётных попарно неизоморфных моделей; выделить классы полных теорий, имеющих выпуклую тип-
сохраняющую 2-формулу, не образующую отношение эквивалентности на типе, но задающую бесконечное 
семейство вложенных множеств на типе,  и имеющие максимальное число счётных попарно неизоморфных 
моделей. 

Для класса теорий, в которых все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения 
эквивалентности установить условия, при которых задача подсчёта числа счётных неизоморфных моделей 
сводится к общему случаю искусственным введением линейного порядка при условии бесконечности числа 
взаимно плотных формул в 1-типе; для класса теорий, не удовлетворяющих найденному условию и в которых 
все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения эквивалентности, установить число счётных 
неизоморфных моделей при условии бесконечности числа взаимно плотных формул в 1-типе. 

Для класса теорий, в которых все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения 
эквивалентности и число выпуклых вправо формул конечно,  определить число счётных неизоморфных моделей 
при условии отсутствия равномерно определимых семейств выпуклых отношений эквивалентности; для класса 
теорий, в которых все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения эквивалентности и число 
выпуклых вправо формул конечно,  определить число счётных неизоморфных моделей при условии наличия 
равномерно определимого семейства выпуклых отношений эквивалентности; для класса теорий, в которых все 
выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения эквивалентности и число выпуклых вправо 
формул бесконечно,  определить число счётных неизоморфных моделей при условии наличия равномерно 
определимого семейства выпуклых отношений эквивалентности; для класса теорий, в которых все выпуклые 
тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения эквивалентности и число взаимно плотных формул в 1-типе 
конечно, описать возможный спектр счётных моделей. 

 
 



ДОСТИГНУТЫЕ 
РЕЗУЛЬТАТЫ 

 Были выделены классы полных теорий, имеющих выпуклую тип-сохраняющую 2-формулу, не образующую 
отношение эквивалентности и вложенные формульные множества на типе, и имеющие максимальное число 
счётных попарно неизоморфных моделей; были выделены классы полных теорий, имеющих выпуклую тип-
сохраняющую 2-формулу, не образующую отношение эквивалентности на типе, но задающую бесконечное 
семейство вложенных множеств на типе, и имеющие максимальное число счётных попарно неизоморфных 
моделей. 

Для класса теорий, в которых все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения 
эквивалентности были установлены условия, при которых задача подсчёта числа счётных неизоморфных 
моделей сводится к общему случаю искусственным введением линейного порядка при условии бесконечности 
числа взаимно плотных формул в 1-типе; для класса теорий, не удовлетворяющих найденному условию и в 
которых все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения эквивалентности, было установлено 
число счётных неизоморфных моделей при условии бесконечности числа взаимно плотных формул в 1-типе. 

Для класса теорий, в которых все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения 
эквивалентности и число выпуклых вправо формул конечно, было определено число счётных неизоморфных 
моделей при условии отсутствия равномерно определимых семейств выпуклых отношений эквивалентности; 
для класса теорий, в которых все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения эквивалентности 
и число выпуклых вправо формул конечно, было определено число счётных неизоморфных моделей при 
условии наличия равномерно определимого семейства выпуклых отношений эквивалентности; для класса 
теорий, в которых все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения эквивалентности и число 
выпуклых вправо формул бесконечно, было определено число счётных неизоморфных моделей при условии 
наличия равномерно определимого семейства выпуклых отношений эквивалентности; для класса теорий, в 
которых все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения эквивалентности и число взаимно 
плотных формул в 1-типе конечно, был описан возможный спектр счётных моделей. 

 

ЦЕЛЬ ПРОЕКТА 
  

Цель проекта – описать возможный счётный спектр для классов линейно упорядоченных теорий, в которых 
выпуклые тип-сохраняющие формулы (не) образуют отношения эквивалентности и для которых эта задача не 
сводится к общему случаю искусственным введением линейного порядка. 

 
 

ОСНОВНЫЕ ЗАДАЧИ 
ПРОЕКТА 

  Для класса теорий, имеющих выпуклую тип-сохраняющую 2-формулу, не образующую отношение 
эквивалентности на типе, найти условия, обеспечивающие максимальность числа счётных попарно 
неизоморфных моделей. 

 Для класса теорий, в которых все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения 
эквивалентности установить число счётных неизоморфных моделей при условии бесконечности числа 
взаимно плотных формул в 1-типе и установить классы линейно упорядоченных теорий, для которых эта 
задача сводится к общему случаю искусственным введением линейного порядка. 

 Для класса теорий, в которых все выпуклые тип-сохраняющие 2-формулы образуют отношения 
эквивалентности и число взаимно плотных формул в 1-типе конечно, описать возможный спектр счётных 
моделей. 

 



КЛЮЧЕВЫЕ СЛОВА 
 Теория моделей, малая теория, счётная модель, линейный порядок, гипотеза Воота, слабая о-минимальность, 

квази о-минимальность. 
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