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ОБ ОГРАНИЧЕНИИ ТЕОРИИ НА ФОРМУЛУ

А.Лахлан в работе Гі] вводит понятие ограничения тео­

рии на формулу и утверждает (без доказательства), что для 
со -стабильной теории любая модель ограниченной теории Т  

получается ис некоторой соответствующей модели теории 7~ пу­
тем ограничения на формулу. Цель заметки доказать следующее:

Теорама. Если Т  счетная, полная квазитотально транс- 
цендантна, тогда для любой формулы любая модель ограниченной 
теории 7’" ' может быть восстановлена до модели теории 7~ , в 
которой универсум модели 7~' есть область истиннооти этой 
формулы.

Введем нзобходимые определения п понята* Пусть N  мо-
«

двль теория Т  , а  € / # /  „ < s(*,5)  бесконечная форму­
ла, i ',e , имеет бесконечно много решений. Будем строить новую 
теорию 7* следующим образом- Опишем новую структуру М ' в 
ноном языке. / / К '/  * ( М а )  _ универсум модели воть мно­
жество истинности формулы >>’ (*, &) в модели М . Для 
любой формулы с /7 -свободными переменными я-,me. X,u{Ca/c<&J 
<9 {-К <ст) определим предикат а) (g j  Г0Гда

а только тогда, когда на модели / У / & Э)  . ТЯ (* ')~Т  '
Конечно, эта конструкция не зависит от выбора f f  . Теория 

7™ называется к в а з  и т о т а л ь н о  я р а н с ц з н  дсмт- 
н о й ,  если для любого &  f  Л' ( 7~) t (/? (7~J .. категория 

всех подсистем всех моделей для 7 и всех мономорфизмов) мно­
жество рангованных (по Морлк) точек пространства $£/ образуют
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найдется по (2) элемент £  < /У  » что УА &)* ?(*,<*)■
плотное подмножество [2J ,  Возьмем произвольную модель У  Это 03Начает. что У > А р (4  v. & )(£ ,#)  > отсюда 

теории 7 ’/ . Рассмотрим теорию языка ™I С/f <%/<$£*/}. ^  ( *  • По (4) и (5)

г ,  - T o f t c / . a y / s t b e a a y  сЛ /.
m 7~ / І 7 1 7> ^ ^ -3 X $  ІГ) С * -Теория 7, локально совместна .так, как на У * Т  .  7Т— пол- у ,г * Находим элемент <r е  л7 .ч т о
яая теория. В самом деле, рассмотрим произвольное предложение
языка Л* , 0  „ По формуле 9* (& ,а)  найдем преда- У * Sj С . (7 ) Переходя к теории 7> „ полу-
кат <Г^7и проверим истинность этого предиката на мо- чавм у> ( с, &) € 7~, (g ). но (8) и (3)
дели и /  и на элементах #  с У  .  Если этот предикат исти- поотиворечивы. Следовательно ф.а -неглавное множество
нен, то 0  (£  c/Je /7 .  Если У £  0  ( # ,& )  , го 0  (if, а) ёТ, фпрмул. По теорема 32.6 [2] простое модельное расширение
Отсюда следует полнота теории . Так как локально является атомным, и оладовательно в модели не найдется
совместна, го по теореме А.И.Мальцева имеет модель /У, мощ- элементов,отличных от У  и удовлетворяющих формуле
носги модели У  . У с  У? е У<?у 7  ̂ # но если ограничить < f(x ,a j  . Таким образом <f (У ,, а )  - / л ' /  и т .д .
ся языком , го модель ^  ^ е с т ь  модель теори т 7Т,

€АГ ( Г ) .  По следствию 32.4 [2] , У (& )  имеет прос- \ Л и т е р а т у р а
тое модельное распшрение У(&) <= Уз . Рассмотрим непротиво- УН.6асА£ал л Z'i/nemws? а /к / tota/fi?
речивое множество а)1 су Л * С, / ,  €у /  ^ s c e ^ e n t a f  Маогй* с / £*. t e c t .

/  1 f  J  * y # t c z  Щ  У  S 3 ? , X U - /S3 .
Ъ  -  неглавное множество формул. Предположим противное, т .е . 2 . t o . Cflit0„ Твория моделөй. Москва, "Мир-,

существует формула „ чт о  / ' ( *  с ,й )е  7~r,{ I )  1976.

^  CfC'2 *) -  <?(*. &)), < 2 )
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для любого S  ч У  .

по (I) . (4) 0 кон™
По (2) из теории 7 " ' выводится Дана полная счетная теория У  . S (T )  -  множество

всех полных типов теории 7* . Для любой модели б '
V Z 3)  С&) (5) теории Т  обозначим 0 м//>//>*•$(Г ) , /э реализуется
Проверим (5 ). В самом деле, пусть с? такое, что . £>(£/) называв гея “конечная диаграмма модели С/ ”
это означает по определению, что на Уt f x /,(*.&. а )  . Тогда Швяах [i] ) .  Пусть /г ( Г,Л) -  число наизоморфных мпдвлей
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